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15. Naučme se derivovat 

 

Derivací funkce nazýváme limitu 

0
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x
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0
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x x

f x x f x f x f x

x x x
 

Derivaci funkce f  v bodě 
0x značíme 

0( )f x resp. 
0( )y x , derivaci funkce f v libovolném bodě 

( )x D f  pak ( )f x  resp. y . 

Abychom se naučili perfektně derivovat, musíme znát tabulku základních derivací, pravidla pro 

derivování a větu o derivaci funkce složené. 
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Jsou-li ,u v dvě funkce, pak pravidla pro derivování lze symbolicky zapsat takto: 
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Je-li k libovolné nenulové reálné číslo, pak používáme pravidla 

 ( ( )) ( )kf x kf x , 
( ) 1

( )
f x

f x
k k

. 

Pro derivaci složené funkce (při splnění jistých podmínek) pak platí: 

( ( )) ( ( )) ( )f g x f g x g x , kde ( )g x je funkce vnitřní a ( )f x funkce vnější. 

 

Řešené příklady 

Určete derivaci funkce f v libovolném bodě jejího definičního oboru: 

1. 2

6

3 4
: 2f y x

x x
 

Využijeme pravidla pro derivaci součtu a rozdílu, nejprve však upravíme funkční předpis 

na tvar 
1

2 6 22 3 4y x x x . Pak 
3

7 2
1

4 3( 6) 4
2

y x x x  a po úpravě
7

18 2
4y x

x x x
 

2. 2: ( 1)(9 )f y x x  

Můžeme použít pravidlo pro derivaci součinu, vhodnější však je výraz na pravé straně 

upravit roznásobením. 

V prvním případě tedy 2 2( 1) (9 ) ( 1)(9 )y x x x x 22 (9 ) ( 1)( 1)x x x a po 

úpravě dostáváme 2 2 218 2 1 18 3 1y x x x x x . 

Ve druhém případě po roznásobení je 2 39 9y x x x , 218 3 1y x x . 

3. 
ln

:
1 2

x
f y

x
 

V tomto případě použijeme pravidlo pro derivaci podílu, tedy 

2

(ln ) (1 2 ) ln (1 2 )

(1 2 )

x x x x
y

x 2

1
(1 2 ) ln ( 2)

(1 2 )

x x
x

x
. Po úpravě pak dostáváme derivo-

vanou funkci ve tvaru 
2

1 2 2 ln

(1 2 )

x x x
y

x x
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4. 
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: sin
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x
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Jedná se o složenou funkci, kde vnitřní funkcí je funkce 
3 1

:
4

x
g y , vnější funkcí je 

funkce : sin ( )f y g x . Podle věty o derivaci složené funkce pak je 

3 1 3 1 3 1 3 3 3 1
cos cos cos

4 4 4 4 4 4

x x x x
y . 

Pozn.: Vnitřní funkci g derivujeme jednoduše takto: 
1

(3 1)
4

y x , tedy 

1 1
(3 1) 3

4 4
y x (stačí si uvědomit, že 

1

4
je reálná konstanta). 

5. 
2

1
:

3 7
f y

x
 

I v tomto případě můžeme derivovat dvěma způsoby – buď jako podíl, přičemž funkci ve 

jmenovateli můžeme považovat za funkci složenou, nebo funkční předpis zapsat jako 

dvojčlen se záporným exponentem a derivovat přímo jako složenou funkci. 

V prvním případě je 
4 4 3

0 2(3 7) 3 6(3 7) 6

3 7 3 7 3 7

x x
y

x x x
. 

Ve druhém případě je 
2

3 7y x  a tedy 
3

3

6
2 3 7 3

3 7
y x

x
. Je vidět, že 

pokud si osvojíme větu o derivaci složené funkce, je druhý způsob rychlejší a můžeme ho 

s výhodou používat i v jiných případech derivace podílu a místo podílu tak derivovat sou-

čin. 

 

Příklady k procvičení 

Ve všech případech určete derivaci funkce v libovolném bodě jejího definičního oboru: 

1. 315 2y x x  

2. 
2

2

5 3 2x x
y

x
 

3. 
6 5

2
3y

x
 

4. 5 7xy  

5. 2log

10

x
y  



 

Tento projekt je spolufinancován Evropským sociálním fondem a státním rozpočtem České republiky. 

 

 

6. 2 2 2( 1) ( 4)y x x x  

7. 3 cosy x x  

8. 
4 ln

2

x x
y  

9. 2 xy e tgx  

10. ( 3)(1 sin )y x x  

11. (ln 2 )y x x x  
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3 2
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2 6
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y
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16. 
1xxe

y
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17. 3 9(2 3 )y x x  

18. 6 cosy x x  

19. 3sin
3

x
y  

20. 
4 2 510x xy  

21. 3

3log 8y x  

22. cot (2 )y g x  

23. 2sin 2y x  

24. 
2cos

sin

x
y

x
 

25. 
2

lnxy e x  
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