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Exponenciální, logaritmické funkce a rovnice 

 

Exponenciální funkce o základu a  je každá funkce na množině R, která je dána ve tvaru 
xay , kde 1\Ra . 

                              0 < a <1       a >1  

                            

             

             

             

             

          

RHRD ff , , ,  klesající, ,,, RHRD ff
 rostoucí, 

prostá, zdola omezená, nemá max. ani min. prostá, zdola omezená, nemá max. ani min. 

 

Funkce inverzní k funkci 
xayf : je funkce xyf alog:1  (obrázek nakreslen pro 2a ). 

                                                                                                    

                          

        f   xy   

       

      
1f



 

 

Přirozená exponenciální funkce o základu e  je funkce na množině R, která je dána ve tvaru 
xey , kde 718281828,2e   je Eulerovo číslo. 

Funkce k ní inverzní je xyf ln:1  se nazývá přirozená logaritmická funkce. 

Exponenciální rovnicí rozumíme každou rovnici, v níž se vyskytují mocniny s neznámou 

v mocniteli. 

 Pro 2121
21:, xxaaRxx
xx

 

 Tyto rovnice řešíme buď zlogaritmováním, nebo graficky. 

 

Logaritmická funkce o základu a   xy al o g  je funkce, která je inverzní k exponenciální 

funkci 
xay , kde 1Ra . 

0 < a <1    a >1  

        

        

        

        

        

    

RHD ff ,,0 , klesající, prostá, ,,,0 RHD ff rostoucí, prostá, 

neomezená, nemá max. ani min.  neomezená, nemá max. ani min. 

 

Funkce inverzní k funkci xyf alog: je funkce 
xayf :1 . 

 

Logaritmus čísla r  o základu a  je takové číslo v , pro které platí rav : 

ravr v

alog  
raar

log



 

Věty o logaritmech: Pro a > 1,0 a a pro :, Rsr  

 srsr aaa loglog.log  

 sr
s

r
aaa logloglog  

 rsr a

s

a log.log  

Pro sr, > 1,,0 sr a pro 
r

t
tRt

s

s

r
log

log
log:  

 

  Dekadický logaritmus: 10a        zapisujeme xy log  

  Přirozený logaritmus: ea            zapisujeme xy ln  

Logaritmickou rovnicí rozumíme každou rovnici, v níž se neznámá vyskytuje v logaritmickém 

výrazu. 

 Pro 212121 loglog: xxxxRxx aa  

  Tyto rovnice lze obecně řešit jen graficky, ve speciálních případech je lze převést vhodnou 

substitucí na algebraické rovnice (je-li stejný základ). 



 

PŘÍKLADY: 

 

1. Daná čísla porovnejte s číslem 1:  
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2. Co lze říci o číslech m,n, platí-li: 

a) 

m

4

3
<

n

4

3
  b) 

m5,2 <
n5,2   c) 

m7,0 >
n7,0  

3. Načrtněte graf a popište vlastnosti funkce: 

a) xyf 5:  d) 1log: 2 xyf  

b) 15: xyg  e) 1log: 2 xyg  

c) 15: 1xyh  f) 12log: 3 xyh  

4. K funkci 13: xyf  a 1log10: xyg  najdi funkci inverzní a sestroj její graf. 

5. Řešte v R: 

a) 9622 2 xx
 b) 

23 31083 xx
 

c) 315333 422212 xxx
 d)  

11 75 xx
  

6. Určete x , jestliže platí: 

a) 3log2 x  b) 2log x  c) 
3

2
log8 x   d) 

2

3
log 4 x  

e) 216log x  f) 3
27

1
log x  g) 

2

3

8

1
log x   h) 

3

2

4

1
log x  

7. Vypočtěte: 

a) 
9

1
log64log.325log.2 325  

b) 3log
27

1
log1log27log.2 3333  

c) 8
10 1000logA  

d) 
3

5 729log25log
3

1B  

8. Určete definiční obory funkcí: 

a) 5log: 2 xyf  b) xyg 5,0log:  c) 2log: xyh  



 

d) 
1

3
log:

x
yk  e) 29log: xyl   f) 1

1

1
log:

x

x
ym  

9. Řešte v R: 

a) 010log.3log 3

2

3 xx  b) 
x

x
log

2
3log.2  

c) 
x

x
log

10
log1 3

 d) 1log.log2 xx  

e) 2
154log

2log

x

x
 f) 21log1log 2 xx  

10. V R řešte nerovnice: a) 
233 x < x9   b) 33232 xx

 > 0  



 

ŘEŠENÍ: 
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